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第一題分類:幾何

• 一個矩形被分解成幾個較小的矩形。有沒有可能對於任意兩個矩形，
連接它們中心的線段與第三個矩形相交？



第二題分類:數列

• 設一個由不同的正整數組成的無限序列，使得每一項（除了第一項
以外）是該項前後兩項的算術平均值或幾何平均值。它是否意味著
從某個項開始序列變為算術級數或是幾何級數？
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因此可知這個數列是由等差、等比數列交叉而成

不是單一種數列組成
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相似題

• 1248、3612 、973 、1610 、_____771

• 6 、2 、8 、2 、10 、18 、4 、 ______12

• 1 、1 、 4 、3 、 9 、______5、 16 、7 、 25 、9



第三題分類:數論

• 將一塊方形板分成 10 × 10 的正方形板，每個正方形板上都包含一個
芯片。可以選擇含有偶數數量的芯片的斜線並從中取走任何數量的
芯片。找出最大的芯片數可以通過這些操作從板上移除。



第四題分類:幾何

• 三個平面將一個平行六面體解剖成八個六面體，而它們的所有面皆
是四邊形（每個平面與對應的兩對相對的面相交且平行六面體不與
其餘兩個面相交)。其中一個六面體有一個外接的球體。證明這些六
面體中的每一個都有一個外接球體。



第五題分類:數論

• 令( n , k )是從 n 個對象的集合中選擇 k 個對象的子集合（無論順序如
何）的方式。證明如果正整數 k 和 l大於 1 且小於 n， 則整數( n , k )
和( n , l )有一個大於 1 的公因數。



第六題分類:數論

• 給出一個整數 n > 1。兩名玩家輪流在一個圓圈上標記點。第一個玩
家使用紅色，而第二個玩家使用藍色。當每個玩家標記 n 個點時遊
戲結束。然後每個玩家找出從自己的結束點起的最大弧長，且其中
不包含任何其他標記點(紅藍皆不行)。如果弧線更長者勝( 如果長度
相等，或者雙方都沒有這樣的弧線，比賽以平局結束）。請問哪個
玩家有制勝法寶？



第七題分類:數論

• 最初，數字 6 被寫在黑板上。在第 n 步，黑板上的整數 k 替換為
k+gcd(k, n)。證明每一步黑板上的數字都會增加 1 或質數。

※ gcd( k , n ): k 與 n 的最大公因數
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