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Question:
ABCD 是個正方形，E 是邊 AD 上的一點，在 A 與 D 之間； F 是邊 CD 上的點，在 C 

與 D 之間，而且 BF 平分 EBC。若 𝐴𝐸 = 2， 𝐶𝐹 = 3，求 EB。

(出自南非奧林匹克
2016)
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Solution to the question 



Question:
ABCD 是個正方形，E 是邊 AD 上的一點，在 A 與 D 之間； F 是邊 CD 上的點，在 C 

與 D 之間，而且 BF 平分 EBC。若 𝐴𝐸 = a， 𝐶𝐹 = b，試證明：BE=a+b。



Solution to the question 
a = s cot2θ, b = s tanθ, EBF = CBF = θ

因為 cot2θ =1–t²/2t, t=tanθ, 故a/s = 1–t²/2t = 1–(b/s)²/2(b/s) = s²–b²/2bs, 

即2abs=s³-sb², 由於s≠0, 故2ab=s²–b², 

則EB²=a²+s²=a²+2ab+b²=(a+b)², 

故EB=a+b=AE+CF



Another Solution

∆BAE=sa/2  ∆BCF=sb/2  ∆EDF=(s–a)(s–b)/2  ∆EBF=b√(s²+a²)/2

4個面積相加為ABCD=s²

即sa/2+sb/2+(s–a)(s–b)/2+b√(s²+a²)/2=s²

進行化簡後獲得s²=b²+2ab

EB²=a²+s²=a²+b²+2ab=(a+b)²

EB=a+b



Questions and answer contest with no prizes
1.將AD向上平移並延伸BE至E與D重疊，此時BE=?

2.將AD向下平移至F與D重疊，令其為A'D'並令BE與A'D'的焦點為E'，此時BE'=?

Ans:



The End


